f
UHniversité Hiassan I de Crsablanca

Aunde- Universitaire 20015-2016
Faculrd vs Scwences Hen M 'sik
Dépeatement de Mathématiques ov loformatique
Casalbilanen

Examen de rattrapage
o moedule
Analyse V

Filidre : SMA (Semesiere 3)

[Durde : 1h30n)

Exercice 1 (6 pts) .ﬁmml E un espac tori ; ‘
gt sl comiire of pace vectoriel normé et A C E. On dit

Vewe A W el01], iz+ (I-fye A

1. Rappeler la ditfinition d'un pint r de E adhérent § A,

On note par A Vensemble des pomits x de E adhérents 4 A.

2. Montrer qur les pmpositions soni fruivalentes :
fal z € .,

(4} N existe une suste (€n), d'Eéments de A fur cehiverye vers ¢

3. Montrer que <6 A est convere alors T est convere,

Exercice 2 (5 pts)
I Montrer gue I'dquation

eWar_ 1=

définit implicitement ¥ en fonetion de r ay voisinage du point (0,0)
2 En r.mtnm‘ rar g la fonction implicite définie au |
z fait corvespondre y, Coleuler @'z} el ¢"(2).

I Donner v déveln

Jonetion ¢,

veisinage de 0, gui o

oppement limite & Popdre 2 gy vorsinage de 0 de la
g 5.0 2 PRI o e

brn @.uf

.- I'" ‘ 4

St
R
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Exercice 3 (9 pts)Soit g: R* — R définie par

T+ Y ,
o Y - . I '1
{ g(r.y) = .r*r;smé (,z-___".-—y) six#Y

g(xy) = 0

b

. Montrer que .
) 9x.¥) o

lim ———
{T-F}"'*{ﬂ.ﬂ} . ,';ri + Y
8. En déduire que g est différentiable en (0,0) et donner la va leur de la
différentielle en ce point.

i

3. On désigne par A = {(z,y) € R*/ 2 — y = 0}. Montrer que A est un
ft"ﬂﬂ{‘ de R®.

4. Soit (r.y) ¢ A,

dg a
Calculer —= ')
{a) Calcul aI{qu) Efay{:;:y].

() En dédiure que g est différentiable sur R\ A
(c) Pour tout (h4) € R?

49z (h, k). scdonner Uespression de a._différentielle: . -
3. Caleuler 9 (0,0) et g . %
dzdy " oz 00).

Que pouvez-vous conclure 7
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